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Clasa a VI-a  

 

Subiectul 1 
Fie  𝑥, 𝑦, 𝑧  numere naturale nenule astfel încât  2𝑥 − 3𝑦 ;  32;  𝑧 + 1  să fie direct proporționale cu 
2;  2𝑥 + 3𝑦 ;  19 . Aflați numerele 𝑥, 𝑦, 𝑧 . 
 

 Soluţie şi barem: 

 
2x-3y

2
=

32

2x+3y
=

z+1

19
 ⇒(2x-3y)(2x+3y)=64 .................................. ............................................ 3,5p 

2𝑥 ⋮ 2;  64 ⋮ 2 ⇒ 3𝑦 ⋮ 2          

Dar 3 este număr prim ⇒𝑦 ⋮ 2 ⇒  𝑦 = 2𝑘, 𝑘 ∈ ℕ∗ ........................................................  4p 

(2𝑥 − 3𝑦)(2𝑥 + 3𝑦) = 64 ⟹ (2𝑥 − 6𝑘)(2𝑥 + 6𝑘) = 64 ⇒ 

(x-3k)(x+3k)=16  și 𝑥 − 3𝑘 < 𝑥 + 3𝑘 .................................................................................  4p 

Caz I: x-3k=1   și  x+3k=16   nu convine       

Caz II: x-3k=2   și  x+3k=8 ........................................................................................................... 3p 

Dacă k=1  atunci x=5;  y = 2; z=37 ..........................................................................  2p 

Dacă k=2  atunci  x=3  dar 3-3⋅2 ≠8  ............................................................   2p 

Dacă k≥3  atunci x+3k>8..................................................................................   2p 

Concluzie : 𝑥 = 5;   𝑦 =  2;  𝑧 = 37  ..........................................................................  2p 

 

Subiectul 2 
În interiorul unghiului obtuz ∢AOD se consideră o semidreaptă oarecare (OB și 

semidreapta (OC astfel încât OC⊥OA. Știind că măsura unghiului format de bisectoarele 

unghiurilor ∢𝐴𝑂𝐵 și ∢𝐶𝑂𝐷 este de 700, aflați măsura unghiului ∢𝐵𝑂𝐷.  Studiați toate 

cazurile posibile. 

 
Soluţie şi barem: 

Fie  (OM bisectoarea ∡AOB atunci ∡AOM=∡MOB 
(ON bisectoarea ∡COD  atunci ∡CON= ∡NOD 

OC⊥OA  atunci ∡COA=900 .........................................................    3p 
Cazul I: 

(OB⊂int(∡COA)  
Notăm ∡AOM=∡MOB=x ; ∡ COB=y ; ∡CON= ∡NOD=z  
Atunci  ∡BOD=2z+y ..................................................................    3p 

∡MON=700⇒x+y+z=700 

∡COA=900⟹2x+y=900.......................................................   4p 

2x+2y+2z=1400⟹∡BOD=2z+y=500 ...........................................   3p 
Cazul II: 

(OB = (OC atunci ∡BOA=900⟹∡AOM=∡MOB 

∡MON=700⇒∡BON=250⇒∡BOD=2⋅250=500 .......................................  3p 
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Cazul III: 
(OC⊂int(∡BOA) 

 Notăm  ∡CON= ∡NOD=a; ∡BON=b ; ∡ COM=c ; 
Atunci  ∡BOD=a-b 
∡AOM=∡MOB=a+b+c 

∡COA=900⟹a+b+2c=900 

∡MON=700⇒a+c=700⇒2a+2c=1400 .........................................   3,5p 

∡BOD=a-b=500 ........................................      3p 
 

     

Subiectul 3 
Considerăm dreptele paralele 𝑎 și 𝑏, punctele 𝐴 ∈ 𝑎, 𝐵 ∈ 𝑏 și 𝐶 între 𝑎 și 𝑏 astfel încât 

unghiul 𝐴𝐶𝐵 are măsura de 1200. Fie punctele 𝐸 ∈ 𝑎 și 𝐹 ∈ 𝑏 astfel încât unghiurile  𝐸𝐴𝐶 și 

 𝐹𝐵𝐶 sunt ascuțite. Aflați măsurile unghiurilor 𝐸𝐴𝐶 și 𝐹𝐵𝐶 știind acestea sunt direct 

proporționale cu numerele prime 𝑥 și 𝑦 care verifică relația 3𝑥 + 14𝑦 = 63. 

 

Soluţie şi barem: 

 

Construim 𝐶𝑂 ∥ 𝑎, 𝑂 ∈ 𝐼𝑛𝑡(∢𝐴𝐶𝐵)........................................................   3p 

∢𝐸𝐴𝐶 ≡ ∢𝐴𝐶𝑂 și ∢𝐹𝐵𝐶 ≡ ∢𝐵𝐶𝑂 (alterne interne)....................................  5p 

∢𝐴𝐶𝑂 + ∢𝑂𝐶𝐵 = 1200, deci ∢𝐸𝐴𝐶 + ∢𝐹𝐵𝐶 = 1200..................................  5p 

Cum 𝑥 și 𝑦 sunt prime și 3𝑥 + 14𝑦 = 63, deducem 𝑥 = 7 și 𝑦 = 3...................... 5,5p 
∢𝐸𝐴𝐶

3
=

∢𝐹𝐵𝐶

7
=

∢𝐸𝐴𝐶+∢𝐹𝐵𝐶

3+7
= 120, deci ∢𝐸𝐴𝐶 = 360 și ∢𝐹𝐵𝐶 = 840. ..................... 4p 

 

Subiectul 4 
Se consideră numerele de forma 𝑁 = 𝑎𝑏𝑐𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ . 

a) Aflați numărul minim de divizori ai lui 𝑁, 𝑁- număr de forma dată. 
b) Aflați numărul maxim de divizori ai lui 𝑁, 𝑁- număr de forma dată. 

Supliment G.M. nr.11/2025 

Soluţie şi barem: 

 

Numărul 𝑁 = 𝑎𝑏𝑐𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ =1001 ∙ 𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅=7 ∙ 11 ∙ 13 ∙ 𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ .................................... 3,5p 

Dacă 𝑁 = 𝑝1
𝑒1 ⋅ 𝑝2

𝑒2 ⋅ … ⋅ 𝑝𝑘
𝑒𝑘, atunci 𝑑(𝑁) = (𝑒1 + 1)(𝑒2 + 1) … (𝑒𝑘 + 1),  

unde 𝑑(𝑁) – numărul divizorilor naturali ai lui 𝑁 .....................................4p  

a) 𝑑(𝑁) este minim dacă 𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ are un număr minim de divizori....................................3p 

Dacă 𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ este număr prim, 𝑑(𝑁) = 2 ∙ 2 ∙ 2 ∙ 2 = 16 ....................................3p 

b) 𝑑(𝑁) este maxim  când  𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ are un număr maxim de divizori ..........  3p 

Cazul optim: 𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ = 720 = 24 ∙ 32 ∙ 5 ⟹ 𝑑( 𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅) = 5 ∙ 3 ∙ 2 = 30............. 3p 

deci 𝑑(𝑁) = 30 ∙ 2 ∙ 2 ∙ 2 = 240 ................................    3p 

 

 


